Ejercicios para el Examen de Derivadas

EJERCICIOS 1

Determine la razén media de cambio de la funcion dada en el intervalo indicado
1. f(x) =3+ 233 - 4x; [-1, 2]

2. f(x) =23 +8x;[2, 4]

3. y=4x*—4x-20; [-5, -2]

Determine la razén instantanea de cambio de las funciones dadas en los puntos
indicados.

4. fX) =X+ 23 —4x;x=-2;x=2; X =4

5. fX)=2x*+8x;x=3,x=4,X=5

6. y=4x°—4x-20;x=-3,x=-2,Xx=3

Obtenga la pendiente de la recta secante que pasa por los puntos que correspondan a los
valores de x indicados de las funciones propuestas.

7. fX)=-x*+9,;x=2,x=25

8. f(X)=X*+4x,; x=-Y, x=0

9. f(X)=+2x-1;x=5,x=8

Determine la pendiente de la recta tangente a la grafica de la funcién dada, en el punto
indicado.

10. fx)=2x-1;(4,7)

11. f(x) =x% (3, 9)

12. f(x) = 2x* + 8x; (0, 0)

13. f(x) =x% (1, f(1))

14. f(x) = 1/x; (1/3, f(1/3))

Use la Definicion de derivada para encontrar la derivada de la funcién dada

15. f(x) =10

16. f(x) =3x

17. f(x) =x3 + x

18. f(x)=+/x+4

X+2

19. f =
) 2X—4
EJERCICIOS 2

Encuentre una ecuacion de la recta tangente y recta normal a la gréafica de la funcion
dada, en el valor x indicado
20. f(x) =1/x; (1/3, F(1/3))
21. f(x)=(x-1)*+6x;x=1
1
22. f(x) = x=0
Encuentre el(los) punto(s) de la gréafica de la funcion dada en donde la tangente sea
horizontal.
23. y=x*-8x+5
24, y=x>-3x*-9x +2
Encuentre una ecuacion de la recta normal a la grafica de la funcién dada en el valor de
X indicado.
25. y=-xX*+1;x=2

26. y:%x3—2x2; X=4
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27.

28.

29.

30.

31.

Determine el punto de la grafica de f(x) = 2x* — 3x + 6 en el que la pendiente de la
recta tangente sea 5.

Halle el punto de la gréfica de f(x) = x* — x en el que la pendiente de la recta
normal sea 2.

Encuentre el(los) punto(s) de la gréfica de f(x) = x* — 5 en los que la recta tangente
tenga abscisa en el origen -3.

Halle una ecuacion de una recta tangente a la grafica de f(x) = x* que sea
perpendicular a la rectay = -3x

Determine un punto en cada una de las gréficas f(x) = x*> + x y g(x) = 2x°> + 4x + 1
en los que las rectas tangentes sean paralelas

32. Determine los valores de b y ¢ posea la recta tangentey = 2x + ¢ enx =-3
EJERCICIOS 3
Encuentre la derivada de la funcion dada, utilizando las reglas de derivacion.
33. y= 1/x 48. _ 53x2+7x+5
34, y=6x"+x* d ,
35, y=(C=T7)(C + 4x + 2) 49, y=In(x-6x)
~ 1 ) 1 43)(
36. f(X)_[4+;j(X _X_ZJ 50. y =(x+3x%)log,(x+4)
_ 3 _ 3
37 f(x)= 210 51. y=5"(6x-8x)
X +1 52. y=xsen(x+2)
38, G(x) =X+ 53. y =sen(x® +4x)
, 2X _53 54. y=cos(5x —3x?)
39. y=(X"+2)(x* +3x) 55. y=tan(6x —6)
40. 'y =(x*+3x)*(3x - x%)* 56. y = (sen(x + 3))(sec(4x —5))
2, 3
al _(2x+1)"(x-5) L x2
3X+2 CSC X
42. y=(x_+1)( 2 _2x-1) 58. y:csc(zxjélj
X+3 X
43. y= 3652 + 8% +1 59. y= sen(5x® + X)
44, y= 5/(X2 + 3X)4 cot(3x —4)
m 60. y = (cot(8x +4))(4x* +5x)*
45, =— Sex
y (x+4)° 6l y=—-—"-—"-
! » Senx + Cos X
Encuentre la derivada de la funcion dada tan x
46. 'y =log,(6x> +2x* +5) 62. y= Sex — CoX
47. y=x"In(6x* —6x)

Encuentre los valores de x para los que f'(x) > 0

63.

64.
65.

f(x) = 5/x°
f(x)m X% +3
r+1
f(x) = (2x + 1)(x+4)
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EJERCICIOS 4

Use diferenciacion implicita para encontrar dy/dx.
66. y2—2y =X

67. xy’-x*+4=0

68. X+xy—-y*—20=0

69. x%y*=2x2+y?

70. (X*-6xy?)° =x>—y®

71 v +yP=2x+1

72. (x=1)P%+(y+4)’=25

x—-1
73. y*=2=
y X+2
74. xy=sen(x +y)
75. X=secy

Determine si la gréafica de la funcion dada tiene tangentes verticales
76. y=(2x-8)*"
77. f)=x"+1

1
78. f(X) =m

EJERCICIOS 5.

Utilice el criterio de la primera derivada para encontrar los intervalos donde es creciente
decreciente y los maximos y minimos relativos de la funcion dada. Trace la gréfica.
Encuentre las intersecciones en los ejes cuando sea posible.
79. f(x)=x3-3x
80. f(x) = x(x - 2)?
81. f(x)=x"+4x
82. f(x) VLN P

4 3
83. f(x) = 4x° - 5x*

2

8a. f(x)=X "3

X+1
85. f(x)=1—i3
X X
86. f(x)= 210
X +1

87. f(x)=(x-4)*

88. f(x)=xy1-x?

89. f(x)=x- 123
90. f(x) = x**(x* - 16)
En los siguientes problemas dibuje una gréfica de una funcion continua f que tenga las
propiedades especificadas.
91. f(-1)=0,f0)=1
f’(3) no existe, '(5) =0
(x)>0,x<3yx>5
ff(x)<0,3<xyx<5
92. f(0)=0
f(-1)=0,f(0)=0,f(1)=0
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P(x)<0,x<-1,-1< x<0
(x)>0,0<x<1,x>1

EJERCICIOS 6.

Utilice el criterio de la segunda derivada, cuando sea aplicable, para encontrar los
intervalos donde es concava hacia abajo o hacia arriba y los extremos relativos de la
funcién dada. Trace la grafica. Encuentre los puntos de inflexion y las intersecciones
con los ejes, cuando sea posible.

93. f(x) = -(2x — 5)?

94, f(x)=x>+3x*+3x+1

95. f(x) = 6x° — 10x°

96. f(x)= 2X
X5 +2

97. f(x)=+9-x

98. f(x) =x*3(x + 1)

99. f(x) =cos 3x, [0, 27]

100. f(x) = cos x + sen x, [0, 27]

En los siguientes problemas trace la grafica de una funcion continua f que tenga las

propiedades dadas.

101. f(-2) =0, f(4) =0
f(3)=0,f(1)=0,f’(2)=0
f’(x)<0,x<1, x>0
’(x)>0,1<x<2

102. f(0) =5, f(2) =0
f’(2) =0, ’(3) =0, no existe
f’(x)>0,x<3
f’(x)<0, x>3
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